
 
Find  𝒙, 𝒚, 𝒛 ∈ 𝑹+   such that: 

   {

√𝟑(𝒙 − 𝒚) ≤ 𝟏 + 𝒙𝒚

√𝟑(𝒚 − 𝒛) ≤ 𝟏 + 𝒚𝒛

√𝟑(𝟏 + 𝒙𝒛) ≤ 𝒙 − 𝒛

 

Proposed by Mais Hasanov-Azerbaijan 

Solution by Amin Hajiyev-Azerbaijan 

{
  
 

  
 
𝒙 − 𝒚

𝟏 + 𝒙𝒚
≤
𝟏

√𝟑
𝒚 − 𝒛

𝟏 + 𝒚𝒛
≤
𝟏

√𝟑
𝒙 − 𝒛

𝟏 + 𝒙𝒛
≥ √𝟑

→ 𝐭𝐚𝐧(𝐚 − 𝐛) =
𝐭𝐚𝐧(𝒂) − 𝐭𝐚𝐧(𝒃)

𝟏 + 𝐭𝐚𝐧(𝐚) 𝐭𝐚𝐧(𝒃)
. →  {

𝒙 = 𝐭𝐚𝐧(𝛂)

𝐲 = 𝐭𝐚𝐧(𝛃)

𝐳 = 𝐭𝐚𝐧(𝛄)
 

𝒙, 𝒚, 𝒛 ∈ 𝑹+ → 𝜶,𝜷, 𝜸 ∈ (𝟎;
𝝅

𝟐
) 

{
 
 

 
 𝐭𝐚𝐧(𝜶 − 𝜷) ≤

𝟏

√𝟑

𝐭𝐚𝐧(𝜷 − 𝜸) ≤
𝟏

√𝟑

𝐭𝐚𝐧(𝜶 − 𝜸) ≥ √𝟑

→ 

{
 
 

 
 𝜶 − 𝜷 ≤

𝝅

𝟔

𝜷 − 𝜸 ≤
𝝅

𝟔

𝜶 − 𝜸 ≥
𝝅

𝟑

→ {
𝜶 − 𝜷 + 𝜷 − 𝜸 ≤

𝝅

𝟑

𝜶 − 𝜸 ≥
𝝅

𝟑

→ {
𝜶 − 𝜸 ≤

𝝅

𝟑

𝜶 − 𝜸 ≥
𝝅

𝟑

 

𝜶 − 𝜸 =
𝝅

𝟑
, 𝜶 − 𝜷 =

𝝅

𝟔
, 𝜷 − 𝜸 =

𝝅

𝟔
 

𝟏.   √𝟑𝒙 − √𝟑𝒚 − 𝒙𝒚 = 𝟏    𝒚 =
𝒙√𝟑 − 𝟏

𝒙 + √𝟑
  𝒚 ∈ 𝑹+  𝒙 >

𝟏

√𝟑
 

𝟐.   𝒙 − 𝒛 = √𝟑(𝟏 + 𝒙𝒛)   𝒛 =
𝒙 − √𝟑

𝒙√𝟑 + 𝟏
   𝒛 ∈ 𝑹+  𝒙 > √𝟑 

𝒙 > √𝟑 

𝑻𝒉𝒆 𝒔𝒐𝒍𝒖𝒕𝒊𝒐𝒏 𝒔𝒆𝒕 𝒐𝒇 𝒕𝒉𝒆 𝒔𝒚𝒔𝒕𝒆𝒎:  𝒙, 𝒚, 𝒛 ∈ 𝑹+ → (𝒙 > √𝟑;  
𝒙√𝟑 − 𝟏

𝒙 + √𝟑
;
𝒙 − √𝟑

𝒙√𝟑+ 𝟏
) 


